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Qver een stelling van Segre in de eindige meetkunde,

Eindige lichamen,

Een lichaam F, dat een eindig aantal elementen bevat, is noodzake-

11ijk commutatief, [1] P.33. Noem het eenheidselement 1 en zij p het
kleinste natuurlijke getal zodat p.1=0, Dan is p priem (p=karakte-

ristiek van Fy, Het aantal elementen van P is

k
qa ="

Het product van de elementen #0 van F is -1,
De vergeligking

o -'éx‘z 0= y2 5 a # 0

. ‘ ) ‘ . '»..‘,.q‘\‘ )
1s oplosbaar in. F, omdat beide leden %(q+1) waarden van F doorlopen,
als X resp. ¥y alle waarden van F doorlopen,

Het projectieve vlak over F, natatie 3¢ {2,a},
Punten zijn klassen van grepen

.(X,;,Xz,xa) o~ ( A X,], A X2, A XB)

2

waarin A, XiEfF, A#0. Er zijn g+a+1 punteén. Elke reghte bevat

a+1 punten, door elk punt zaan g+1 rechten,

Kegelsneden in PG (2,q).

Neem p#2, De vergelijking

N7 o. : o = 7
r mij Ky XJ = 0 iy = @04 o

is te herleiden tot

2 2

+a 4% 2 e
8

<) a 2._. g n 2 I —
84%4 5 +a3x3 =0, of ARy SR, =0, of Xy

Aan het derde type voldoen g+l punten, aan het tweede type één punt

=0,

of 2g+1 punten. De verzameling der punten die azan het’eerste type
voldoen heet een kegelsnede. [Llke kegelsnede bevat precies g+1 pun-
ten, immers wegens 1. bevat hij tenminste één punt P, en alle rech-

“ten (op één na) door P snijden de kegelsnede nog in een ander punt,
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bq(@ﬂ+¢”) = “5(“q*“§) en cyclisch,

4
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De eis, dot P op r lint, voert tot het gestelde,

Ultbreiding A. Noem een verzameling van k punten in PG(2,a), zodnt

ceen drietal punten collinenir 1s, een k-boog, Probleem: kan een k-

boog nangevuld worden met f+1-k purnten zodat een kegzelsnede ont-

tant? Voor k=ag+1 15 het ntwoor: bevestipend (hooldstelling). Voor
k=g peldt (Serre J3] ): elke g-boog, g3 3, behoort tot precies een
kerelsnede,

Voor K<«qg is het probleem i.h.2. niet opzelost,

Ultbrelding B, Voor FG(3,aq), p#2, bewees Barlotti {6] O.0.8
2 ) - ¥
Een ve Pznmalimg var a“+1 punten, waarvan jeen drietal collineair

‘8, 13 een kwadpriek zonder rechten,

Jitbreiding C. Voor PG(5,a), p#2, bewees Segre pﬂ :

Een verzomellng von g+1 punten, wasrvan jeen viertal coplanair 1s,

is een kubische ruimtekromme,

Jongruentile,

Annlelding tet de hoofdstellins was de invoering voan een congruentic-

vesrir In de eindice meetkunde door Kustnanheino [&] .

Wenneer In het eindice nifine viak der punten (x,y,1) de verzome-
lirg der 2(3+1)} punten, die verkre en wordt door op de g+1 rechten
door een vast punt telkens cen punt en zijn tegenpunt te nemen,
bestoat ult twee (g+1)-boren, Jus uit twee keprelsnedern, dan kan men
met Jdeze ke elsueden als iokkrommen cen consruentiebesrip voor sei-

menten delinieren, De versell jhangsen der 1jkkrommen

21 jn door coordinctentrars{ormatie te herleiden tot

wrarin K oen 1 niet-bwalroten zijn. Dasp deze krommen ireen sn1jpunt
hebben, moet k=1, terwijl var de elenenten g en h er één kwadraa
2 E ‘. -

on één nilet-lkwadrant is. In het geval dat -1 niet-kwadraat is, dus

nls q=4v-1, kunnen als 1jkkrommen genomen worden
2 2 2 2
X7 o+ yT o= en X7+ oy o= =1,

Twee seumenten (xq,yﬁ), (xg,yg) en (x3,y3), (x4’y&) zijn dan congru-
ent te noemen, indien

2
)

(xq-xg)g + (y1~y2 = (XB“X4)2 + (VB‘V&)E
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